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แผนการจัดการเรียนรู้ที ่4 
วิชา  คณิตศาสตรเ์ครื่องมือกล   รหัสวิชา  20102 - 2005    สัปดาหท์ี ่ 6 - 7  

หน่วยที่  4    ชื่อหน่วย  ฟังกช์นัตรีโกณมิติ  

 
แนวคิด 
 มุมและการวัดมุม  
 มมุที่ใชใ้นวิชาตรีโกณมิติอยู่เสมอ คือ มมุในต าแหน่งมาตรฐาน หน่วยในการวดัมมุมี 2 ชนิด คือ  

1. การวดัมมุในหน่วยองศา นิยมในการใชก้บัการเดินเรือและในทางดาราศาสตร ์ 
2. การวดัมมุในหน่วยเรเดียน การวดัมมุในหน่วยเรเดียนนิยมใชม้ากในวิชาคณิตศาสตรแ์ละในวิชา

ช่างอตุสาหกรรม 
ความสมัพนัธร์ะหว่างมมุในหน่วยองศาและหน่วยเรเดียน  
เนื่องจากวงกลม 1 หน่วย มีจดุศนูยก์ลางที่รองรบัดว้ยสว่นโคง้ยาว s เรเดียน  

ดงันัน้ 360° = 2 เรเดียน  และ 180° =  เรเดียน    
ฟังกช์ันตรีโกณมิติ มีทัง้หมด 6 ฟังกช์นั ไดแ้ก่  
1. Sine (Sin)  
2. Cosecant (Cosec, Csc) เป็นสว่นกลบัของ Sin  
3. Tangent (Tan)  
4. Cotangent (Cot) เป็นสว่นกลบัของ Tan  
5. Cosine (Cos)  
6. Secant (Sec) เป็นสว่นกลบัของ Cos   
ฟังกช์ันตรีโกณมิติของมุม 30°, 45° และ 60° จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  
จากฟังกช์นัตรีโกณมิติขา้งตน้จะได ้ 
sin  • csc  = 1  cos  • sec  = 1  tan  • cot  = 1  
tan   =  cot   =  
 
ค่าของฟังกช์ันไซนแ์ละโคไซนข์องจ านวนจริงใด ๆ  
ถา้ส่วนโคง้ของวงกลมหนึ่งหน่วยที่เชื่อมระหว่างจุด (1, 0) กับ (x, y) ยาว || หน่วย ส่วนโคง้ของ

วงกลมหนึ่งหน่วยที่เชื่อมระหว่างจดุ (1, 0) กบัจดุ (x, -y) จะตอ้งยาว || หน่วย เมื่อ  แทนจ านวนจรงิใด ๆ 
ฟังกช์ันตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม  
ถ้า A, B เป็นจ านวนหรือมุมที่ท าให้ฟังก์ชันตรีโกณมิติต่อไปนีม้ีค่า  แล้วฟังก์ชันตรีโกณมิติของ

ผลบวกและผลต่างของจ านวนจรงิหรือมมุ เป็นดงันี ้ 

sin  

cos  

cos  

sin  
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1. sin (A + B) = sin A . cos B + cos A . sin B  
2. sin (A - B) = sin A . cos B - cos A . sin B  
3. cos (A + B) = cos A . cos B - sin A . sin B  
4. cos (A - B) = cos A . cos B - sin A . sin B 
  
5. tan (A + B) =  
 
6. tan (A - B) =  
 
7. cot (A + B) =  
 
8. cot (A - B) =  
 
ฟังกช์ันตรีโกณมิติกับสามเหล่ียมในระนาบ 
ขอ้ตกลงเก่ียวกบัสญัลกัษณแ์ละความหมายของรูปสามเหลี่ยม ABC 
1. A, B และ C แทนมมุของรูปสามเหลี่ยม ABC  
2. a, b และ c แทนดา้นของรูปสามเหลี่ยม ABC โดยที่ดา้น a ตรงขา้มมมุ A ดา้น b ตรงขา้ม มมุ B 

และดา้น c ตรงขา้มมมุ C  
การแกส้มการสามเหลี่ยมโดยตรีโกณมิติ  
การแก้สามเหลี่ยม หมายถึง กระบวนการค านวณหาค่าที่ เป็นดา้นหรือมุมที่ยังไม่ทราบของรูป

สามเหลี่ยมใด ๆ ในการแกส้ามเหลี่ยมตอ้งอาศยักฎของไซนแ์ละโคไซน ์
ก) กฎของไซน ์(The Law of Sine)  
ในรูปสามเหลี่ยม  ABC ใด ๆ ถ้า a, b และ c เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุม  A, B และ C 

ตามล าดบัแลว้ จะไดค้วามสมัพนัธด์งันี ้ 
            =       =  
 

ข) กฎของโคไซน ์(The Law of Cosine)  
ในรูปสามเหลี่ยม  ABC ใด ๆ ถ้า a, b และ c เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุม  A, B และ C 

ตามล าดบั แลว้จะไดค้วามสมัพนัธด์งันี ้ 
a2 = b2 + c2 - 2bc(cos A)  
b2 = c2 + a2 - 2ac(cos B)  
c2 = a2 + b2 - 2ab(cos C) 

tan A + tan B 

1 - tan A . tan B 

tan A - tan B 

1 + tan A . tan B 

cot B . cot A - 1 

cot B + cot A 

cot B . cot A + 1 

cot B - cot A 

sin A 

a 

sin B 

b 

sin C 

c 
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สาระการเรียนรู้ 
 1. มมุและการวดัมมุ  

2. ฟังกช์นัตรีโกณมิติ  
3. ฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุ 30°, 45° และ 60° จากรูปสามเหลี่ยมมมุฉาก  
4. การหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติจากวงกลมหนึ่งหน่วย  
5. การหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุที่อยู่บนแกน x และแกน y  
6. ฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุ 30°, 45° และ 60° จากวงกลมหนึ่งหน่วย  
7. ค่าของฟังกช์นัไซนแ์ละโคไซนข์องจ านวนจรงิใด ๆ  
8. ฟังกช์นัตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจ านวนจรงิหรือมมุ  
9. ฟังกช์นัตรีโกณมิติกบัสามเหลี่ยมในระนาบ 
 

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวัง 
1. บอกชื่อหน่วยที่ใชใ้นการวดัมมุ  
2. ค านวณหาขนาดของมมุ  
3. ค านวณเปลี่ยนค่าองศากบัเรเดียนและเรเดียนเป็นองศา  
4. ระบฟัุงกช์นัตรีโกณมิติ  
5. ค านวณหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุจากรูปสามเหลี่ยมแบบต่าง ๆ  

 6. หาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติจากวงกลมหนึ่งหน่วย 
 
กิจกรรมการเรียนการสอน 
 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน 
 1. ครูทบทวนเนือ้หาในหน่วยที่ 3 รว่มกบันกัเรียน 
 2. ครูและนกัเรียนอภิปรายรว่มกนัในเรื่อง ฟังกช์นัตรีโกณมิติ จากนัน้ครูสรุปเพื่อน าเขา้สูบ่ทเรียน 
 ขั้นสอน 
 3. ครูสุ่มตวัอย่างนกัเรียนให้บอกชื่อหน่วยที่ใชใ้นการวัดมมุ จากนัน้ครูอธิบายเพิ่มเติม โดยใชภ้าพ
และสื่อ PowerPoint จากนัน้ตัง้ค าถามใหน้กัเรียนตอบ  
 4. ครูอธิบายและยกตัวอย่างการค านวณหาขนาดของมมุ และค านวณการเปลี่ยนค่าองศากบัเรเดียน
และเรเดียนเป็นองศา แลว้ใหน้กัเรียนซกัถาม จากนัน้ใหน้กัเรียนฝึกค านวณ 
    5. ครูอธิบายเก่ียวกับฟังกช์นัตรีโกณมิติ และฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุ 30°, 45° และ 60° จากรูป
สามเหลี่ยมมมุฉาก โดยใชต้ารางและภาพประกอบ แลว้ใหน้กัเรียนช่วยกนัระบฟัุงกช์นัตรีโกณมิติ 
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 6. ครูอธิบายการหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติจากวงกลมหนึ่งหน่วย และการหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของ
มมุที่อยู่บนแกน x และแกน y โดยใชต้ารางและภาพประกอบ แลว้ใหน้กัเรียนซกัถาม 
 7. ครูอธิบายเก่ียวกับฟังกช์ันตรีโกณมิติของมุม 30°, 45° และ 60° จากวงกลมหนึ่งหน่วย และค่า
ของฟังกช์นัไซนแ์ละโคไซนข์องจ านวนจรงิใด ๆ แลว้ตัง้ค าถามใหน้กัเรียนช่วยกนัตอบ 
 8. ครูให้นักเรียนศึกษาฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม และ
ฟังกช์นัตรีโกณมิติกบัสามเหลี่ยมในระนาบ แลว้ครูสรุปโดยใชภ้าพประกอบ 
 9. ครูแสดงวิธีการค านวณหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุจากรูปสามเหลี่ยมแบบต่าง ๆ และหาค่า
ฟังกช์นัตรีโกณมิติจากวงกลมหนึ่งหน่วย จากนัน้ใหน้กัเรียนฝึกค านวณตามโจทยท์ี่ครูก าหนด  
  ขั้นสรุปและการประยุกต ์

10. ครูและนักเรียนร่วมกนัสรุปเนือ้หาในบทเรียน และใหน้ักเรียนมีส่วนร่วมในการแสดงความคิดเห็น 
โดยครูใชว้ิธีการถาม – ตอบ 

11. ครูใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบทา้ยบท ตอนที่ 1 ตอนที่ 2 และตอนที่ 3  
 12. ครูใหน้กัเรียนทบทวนเนือ้หาของบทที่ 4 และศกึษาบทที่ 5 ลว่งหนา้ 

 
สื่อการเรียนการสอน 
 1. PowerPoint บทท่ี 4 ฟังกช์นัตรีโกณมิติ 
 2. ภาพแสดงมมุในต าแหน่งมาตรฐาน 
 3. ภาพแสดงการวดัมมุเรเดียน   
 4. ภาพแสดงดา้นของรูปสามเหลี่ยมมมุฉาก 
 5. ภาพแสดงทฤษฎีบทพิธากอรสั 
 6. ตารางแสดงฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุ 30°, 45° และ 60° 
 7. ภาพวงกลมหนึ่งหน่วยรศัมี OP และรศัมี r 
 8. ตารางแสดงค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุที่อยู่บนแกน x และแกน y 
 9. ภาพฟังกช์นัตรีโกณมิติของมมุ 30°, 45° และ 60° จากวงกลมหนึ่งหน่วย 
 10. ภาพวงกลมหนึ่งหน่วยบนแกน x และแกน y 
 11. ภาพแสดงสญัลกัษณแ์ละความหมายของรูปสามเหลี่ยม ABC     
 12. แบบทดสอบทา้ยบทที่ 4 
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การวัดผลและประเมินผล 
 วิธีวัดผล 
 1. ตรวจแบบทดสอบทา้ยบท 
 2. การสังเกตและประเมินพฤติกรรมด้านคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลักษณะอันพึง
ประสงค ์
 เคร่ืองมือวัดผล 
 1. แบบประเมินผลการท าแบบทดสอบทา้ยบท 
 2. แบบประเมินคุณธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคุณลกัษณะอันพึงประสงค ์โดยครูและนักเรียน
รว่มกนัประเมิน 
 
เกณฑก์ารประเมินผล  
 1. แบบประเมินผลการท าแบบทดสอบทา้ยบท เกณฑผ์่าน 80% ขึน้ไป 
 2. แบบประเมินคณุธรรม จริยธรรม ค่านิยม และคณุลกัษณะอนัพึงประสงค ์คะแนนขึน้อยู่กับการ
ประเมินตามสภาพจรงิ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 24 

บันทกึหลังการสอน  
 
 ผลการใช้แผนการจัดการเรียนรู้  
…………………………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 
 ผลการเรียนของนักเรียน  
…………………………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 

ผลการสอนของครู  
…………………………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………………………… 
 

ลงชื่อ……………………………….  
(…………………………………..)  

                                                                                                          ผูส้อน 

 
 


