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ใบความรู้ 

มุมและหน่วยการวดัมุม 

 

 ในหน่วยน้ีจะไดก้ล่าวถึงมุม  หน่วยการวดัมุม  และมุมในต าแหน่งมาตรฐาน  ซ่ึงจะเก่ียวขอ้งกบัการหา

อตัราส่วนตรีโกณมิติในหน่วยต่อไป 

 มุม 

                

      

 

 

 

พจิารณาจากรูป  มุม POX เกิดจากการหมุนของสองรังสีที่มีจุดเร่ิมตน้ร่วมกนั   

                           ดา้น OX  เรียกวา่  ดา้นเร่ิมตน้  (Initial Side) 

                           ดา้น OP  เรียกวา่  ดา้นส้ินสุด  (Terminal Side) 

                           จุด O  เรียกวา่  จุดมุม  หรือจุดยอด  (Vertex) 
 

 ระนาบพิกัดฉาก 

  

 

 

  

 

 

 ระนาบพิกัดฉาก  เป็นบริเวณที่เกิดจาก แกน  x  ตดัแกน  y  เป็นมุมฉากที่จุดๆหน่ึง  เรียกวา่ จุดก าเนิด 
(Origin)  ท  าใหแ้บ่งพกิดัฉากออกเป็น 4 ส่วน  แต่ละส่วนเรียกวา่ จตุภาค หรือ ควอดรันต ์(Quadrant)  ส าหรับ
ดา้นเร่ิมตน้ของมุมจะอยูบ่นแกน x ทางดา้นบวก  ส่วนดา้นส้ินสุดของมุมจะอยูใ่นจตุภาคใด ขึ้นอยูก่บัขนาดและ
ทิศทางของการหมุนของมุม 

x 

 

ดา้นเร่ิมตน้ 
O 

P 

X 

จตุภาคท่ี 1 จตุภาคท่ี 2 

จตุภาคท่ี 3 จตุภาคท่ี 4 



ดา้นเร่ิมตน้ 
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ดา้นเร่ิมตน้ 
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มุมในต าแหน่งมาตรฐาน 

  มุมในต าแหน่งมาตรฐาน  จุดยอดมุมจะอยูท่ี่จุดศูนยก์ลางดา้นเร่ิมตน้ของมุมซ่ึงจะอยูบ่นแกน x 
ดา้นบวก  ถา้ทิศทางการหมุนของมุมเป็นแบบทวนเขม็นาฬิกา  มุมที่เกิดขึ้นจะมีเคร่ืองหมายเป็นบวก  แต่ถา้ทิศ
ทางการหมุนของมุมเป็นแบบตามเขม็นาฬิกา  มุมที่เกิดขึ้นจะมีเคร่ืองหมายเป็นลบ 

 

 

 

 

   

 

หน่วยของการวัดมุม 

 1.  การวัดมุมหน่วยเป็นองศา (degree) 

      หน่วยของมุมเป็นองศา  ยงัแบ่งหน่วยยอ่ยเป็นลิปดา และฟิลิปดา  กล่าวคือ ในแต่ละ 1 องศา  1  
จะแบ่งเป็นหน่วยยอ่ย คือ 60 ลิปดา  06     และในแต่ละลิปดา  จะแบ่งเป็นหน่วยยอ่ย คือ 60 ฟิลิปดา  06    
       

 

 

ตัวอย่างที่ 1  จงเปล่ียนมุม 510120    ใหอ้ยูใ่นมุมหน่วยขององศา 

วิธีท า       10  ลิปดา   = 
60

101      องศา 

        0.1667    องศา 
     15 ฟิลิปดา   = 

3,600

151      องศา 

        0.0042    องศา 
  ดงันั้น  510120          0.0042 0.166720   

            20.1709   

มุม AOB  มีเคร่ืองหมายเป็นบวก มุม COD  มีเคร่ืองหมายเป็นลบ 

  1    องศา       เท่ากบั       60         ลิปดา 
  1    ลิปดา      เท่ากบั       60         ฟิลิปดา 
ดงันั้น                 1    องศา       เท่ากบั       3,600    ฟิลิปดา 



ดา้นเร่ิมตน้ 
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 2.  การวัดมุมหน่วยเป็นเรเดยีน (radian) 

       
 

 

 

   การหาขนาดของมุมที่จุดศูนยก์ลางของวงกลม 

   

 

 

 

 

มุม θ มีขนาด                     =    
r

a    เรเดียน 

มุมรอบจุดศูนยก์ลางของวงกลม     =   
ความยาวเส้นรอบวงของรัศมี

รัศมี
 

     =   
   
 

 

     =  2π   เรเดียน 
และมุมรอบจุดศูนยก์ลางของวงกลม  เท่ากบั 360  องศา 

 

 

 

 

 

 

 มุม 1 เรเดียน  คือมุมที่มีขนาดเท่ากบั
มุมที่จุดศูนยก์ลางของวงกลมที่รองรับดว้ย
ส่วนโคง้ที่ยาวเท่ากบัรัศมี  
 

O 

r 

มุม 1 เรเดียน 

จากรูป 

 เป็นมุมที่จุดศูนยก์ลางของวงกลม 

 a  แทนความยาวของส่วนโคง้ที่รองรับมุม   

 r  แทนรัศมีของวงกลม 

  360    องศา       =    เรเดียน 

  180    องศา       =    เรเดียน 

                   1    องศา      =    เรเดียน   

                     0.0175            เรเดียน 

     1    เรเดียน    =    องศา  

                    57.3                 องศา 



ตัวอย่างที่ 2  จงเปล่ียนมุม   30  องศา  ใหอ้ยูใ่นหน่วยของเรเดียน 

วิธีท า    เน่ืองจาก มุม   1  องศา  = 
180

π              เรเดียน   

               มุม   30  องศา  = 30
180

π
      เรเดียน 

                                                         = 
6

π                  เรเดียน 

 
ตัวอย่างที่ 3  จงเปล่ียนมุม   315  องศา  ใหอ้ยูใ่นหน่วยของเรเดียน 

วิธีท า    เน่ืองจาก มุม   1  องศา  = 
180

π              เรเดียน   

               มุม   315 องศา  = 315
180

π
      เรเดียน 

                                                        = 
4

7π                 เรเดียน 

 

ตัวอย่างที่ 4  จงเปล่ียนมุม  
5

π   เรเดียน  ใหอ้ยูใ่นหน่วยขององศา 

วิธีท า    เน่ืองจาก มุม   1  เรเดียน  = 
π

180                องศา   

               มุม  
5

π   เรเดียน    = 
5

π

π

180
         องศา  

                                                         =  36                  องศา 

 

ตัวอย่างที่ 5  จงเปล่ียนมุม  
6

7π   เรเดียน  ใหอ้ยูใ่นหน่วยขององศา 

วิธีท า    เน่ืองจาก มุม   1  เรเดียน  = 
π

180                องศา   

               มุม  
6

7π   เรเดียน   = 
6

7π

π

180
       องศา  

                                                         =  210                องศา 
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การหมุนของมุม 

   

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

  

 

 

 

 

  

 

 

 

จากรูป  มุม AOB  เป็นมุมในต าแหน่งมาตรฐาน 
 O     เป็นจุดยอดมุม 
 OA   เป็นดา้นเร่ิมตน้ 
 OB   เป็นดา้นส้ินสุด  อยูใ่นจตุภาคท่ี 2 

     เป็นมุมแหลม  และเป็นมุมท่ีอยูร่ะหว่างดา้นส้ินสุด
ของมุม AOB กบัแกน x  
 ขนาดของมุม AOB มากกว่า  90 องศา และนอ้ยกว่า 180 
องศา  หรือ    เรเดียน 
 ดงันั้นมุม AOB เท่ากบั    หรือ   

จากรูป  มุม OB  เป็นดา้นส้ินสุดมุม AOB  อยูใ่นจตุภาคท่ี 3  
             ขนาดของมุม AOB มากกว่า 180 องศา หรือ  เรเดียน 
             ดงันั้นมุม AOB เท่ากบั    หรือ   

จากรูป  มุม OB  เป็นดา้นส้ินสุดมุม AOB  อยูใ่นจตุภาคท่ี 4  
 ขนาดของมุม AOB มากกว่า  270  องศา และนอ้ยกวา่  360  
องศา  หรือ    เรเดียน 
 ดงันั้นมุม AOB เท่ากบั    หรือ   

จากรูป  มุม OB  เป็นดา้นส้ินสุดมุม AOB  อยูใ่นจตุภาคท่ี 1 
             ขนาดของมุม AOB มากกว่า  360 องศา หรือ    เรเดียน 
             ดงันั้นมุม AOB เท่ากบั    หรือ   
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ตัวอย่างที่ 6    มุมที่ก  าหนดต่อไปน้ีอยูใ่นต าแหน่งมาตรฐาน  ดา้นส้ินสุดของมุมอยูใ่นจตุภาคใด 

 1)      มุม  150  องศา 

 

 

 

 

 2)      มุม 200 องศา 

 

 

 

 

 3)      มุม  -120  องศา 

 

 

 

 

 4)      มุม  400  องศา 

  

 

 

 

วธีิท า                     =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม 150 องศา อยูใ่นจตุภาคที่ 2 

วธีิท  า                     =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม 200 องศา อยูใ่นจตุภาคท่ี 3 

วธีิท า                     =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม -120 องศา อยูใ่นจตุภาคที่ 3 

วธีิท  า                     =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม 400 องศา อยูใ่นจตุภาคท่ี 1 
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ตัวอย่างที่ 7    มุมที่ก  าหนดต่อไปน้ีอยูใ่นต าแหน่ง   ดา้นส้ินสุดของมุมอยูใ่นจตุภาคใด 

 1)      มุม  
4

3π   เรเดียน 

 

 

 

 

 2)      มุม  
6

7π  เรเดียน 

 

 

 

 

 3)      มุม  
3

5π  เรเดียน  

 

 

 

 

 

 

วธีิท  า                        =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม   เรเดียน อยูใ่นจตุภาคที่  2 

วธีิท  า                        =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม   เรเดียน อยูใ่นจตุภาคที่  3 

วธีิท  า                        =    

                และ            =   

ดา้นส้ินสุดของมุม   เรเดียน อยูใ่นจตุภาคที่  4 

นักเรียนลองท าแบบฝึกหดักนั

เพ่ือเพ่ิมความเข้าใจกนัด้วยนะ 


