
 

 

 

ตรีโกณมิติ (Trigonometry) เป็นสาขาหน่ึงของคณิตศาสตร์ที่ศึกษาความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวและ
มุมของรูปสามเหล่ียม ซ่ึงความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉากและมุมระหวา่งดา้นมีความสมัพนัธท์ี่คงที่ ถา้
ทราบความยาวอยา่งนอ้ยหน่ึงดา้นและค่าของมุมหน่ึงมุม แลว้มุมและความยาวอ่ืนๆ ที่เหลือก็สามารถค านวณหา
ค่าได ้ 

ก่อนที่จะไดศึ้กษาเร่ืองอตัราส่วนตรีโกณมิติ ควรจะไดท้ราบ ความสมัพนัธร์ะหวา่งดา้นทั้งสามของรูป
สามเหล่ียมมุมฉาก  ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 
  
 
 
 
 
 
 
 ซ่ึงความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวทั้ง  3 ดา้น ของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก เป็นไปตามทฤษฎีบท 
ปีทาโกรัส (Pythagorean theorem)  ดงัน้ี  

222 bac   
 

 จากทฤษฎีปีทาโกรัส หากเราทราบความยาวของดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉากสองดา้น  จะสามารถหา
ความยาวดา้นที่ 3 ได ้
 

C 
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A 

ใบความรู้ 
อตัราส่วนตรีโกณมติิของมุมในรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 
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จากรูป  ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก มุม C เป็นมุมฉาก มุม A และมุม B เป็นมุมแหลม 

ก าหนดให ้ a เป็นความยาวดา้น BC ซ่ึงเป็นดา้นตรงขา้มมุม A 

                   b เป็นความยาวดา้น AC ซ่ึงเป็นดา้นตรงขา้มมุม B 

และ            c เป็นความยาวดา้น AB ซ่ึงเป็นดา้นตรงขา้มมุม C  หรือตรงขา้มมุมฉาก       

https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%84%E0%B8%93%E0%B8%B4%E0%B8%95%E0%B8%A8%E0%B8%B2%E0%B8%AA%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B9%8C
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
https://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1
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ตัวอย่างที่ 1    จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC จงหาความยาวดา้น  AB 
 
 
 
 
 

 

 วธีิท  า    จากทฤษฎีบทปีทาโกรัส   

         2AB     =      22 BCAC   

     =      22 45   

     =      25 + 16 

     =      41 

                                                       AB       =    41  

                    =     6.40 

  ดงันั้น  ความยาวดา้น  AB  เท่ากบั  6.40  หน่วย 
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อตัราส่วนตรีโกณมติิในรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 อตัราส่วนที่โกณมิติ เป็นอตัราส่วนระหวา่งความยาวของดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ซ่ึงมี 6 ชนิด 

ไดแ้ก่  sine , cosine , tangent , cosecant , secant และ cotangent 

 
 
 
 
 

 

 รูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ABC  มีมุม  C  เป็นมุมฉาก  มุม A และ มุม B เป็นมุมแหลม 

พจิารณาที่มุม A   ดา้น  BC  เป็นดา้นตรงขา้มมุม A 

   ดา้น  AC  เป็นดา้นประชิดมุม A 

พจิารณาที่มุม B    ดา้น  AC  เป็นดา้นตรงขา้มมุม B 

   ดา้น  BC  เป็นดา้นประชิดมุม B 

 และ  ดา้น  AB  เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉากหรือดา้นตรงขา้มมุม C 

 

เขียนอตัราส่วนตรีโกณมิติจากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ดงัน้ี 

sine A  เขียนแทนดว้ย  sin A   =     

 

cosine A เขียนแทนดว้ย  cos A   =     

 

tangent A เขียนแทนดว้ย  tan A   =     

 

cosecant A เขียนแทนดว้ย  cosec A หรือ cscA = 
 

secant A เขียนแทนดว้ย  sec A   =   
 

cotangent A เขียนแทนดว้ย  cot A   =  

ดา้นตรงขา้มมุม A 
ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ดา้นประชิดมุม A 
ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ดา้นตรงขา้มมุม A 
ดา้นประชิดมุม A 

 ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 
ดา้นตรงขา้มมุม A 

 
ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 
ดา้นประชิดมุม A 

 ดา้นประชิดมุม A 
ดา้นตรงขา้มมุม A 
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ตัวอย่างที่ 2  ก าหนด ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก มุม C เป็นมุมฉาก ดา้น AC ยาว 8 หน่วย  

                    ดา้น BC ยาว 6 หน่วย  จงหา  อตัราส่วนตรีโกณมิติทั้งหมดของมุม A 

วิธีท า   
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

ABC เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ทฤษฎีปีทาโกรสั 

     =       

  =       

  =      64 + 36 

  =      100 

               AB       =     

                            =     10 

 ที่มุม  A   
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8 ซม. 

ตัวอย่างที่ 3  ก าหนด PQR เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ดงัรูป  โดยที่ 
3

2
sinP    และดา้น RQ  ยาว 8 เซนติเมตร  

                     จงหา  cos P , tan P และ sin R 

  
 
 
 
 

  

 

วิธีท า   จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก   PQR  
              

                              sin P    =     
PR

RQ  

           
3

2    =     
PR

8  

                                   PR   =    
2

83  

          PR   =  12   เซนติเมตร 

 จากทฤษฎีปีทาโกรัส 

  2PR     =      22 RQPQ   

                           2PQ     =      22 RQPR   

  PQ        =    22 812   

   =  94.880   

 0.745
12

8.94

PR

PQ
cosP   

 0.8949
8.94

8

PQ

RQ
tanP   

 0.745
12

8.94

PR

PQ
sinR   



การหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมติิของมุม 30 องศา 45 องศา และ 60 องศา 

                         มุม 
ฟังก์ชัน 

30  54  60  

sin 
2

1  
2

2

2

1
  

2

3  

cos 
2

3  
2

2

2

1
  

2

1  

tan 
3

1  1 3  

cosec 2 2  3

2  

sec 
3

2  2  2 

cot 3  1 
3

1  

 

ตัวอย่างที่ 4  จงหาค่าของ  (  45sec45sin  ) +  (  30cos60tan  ) 

วิธีท า  (  45sec45sin  ) +  (  30cos60tan  )  =  
























2

3
32

2

1  

           =  
2

3
1  

  (  45sec45sin  ) +  (  30cos60tan  )   =  
2

5  

ตัวอย่างที่ 5  จงหาค่า  x  จากสมการ 

            cot30sin60xcosec30                   =      cos60  

วิธีท า      จากสมการ     cot30sin60xcosec30                   =      cos60  

                แทนค่า                       













 3

2

3
2x        =        

2

1  

                  
2

3
2x                       =        

2

1  

                              2x                      =        
2

3

2

1
  

        2x                      =       1  

            x                      =       
2

1
  
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10 ซม. 
 

ตัวอย่างที่ 6   จากรูปสามเหล่ียม ABC มีมุม ABC เป็นมุมฉาก มุม BAC เท่ากบั 30 องศา ดา้น BC  

                     ยาว 10 เซนติเมตร  และ M  เป็นจุดก่ึงกลางดา้น AB จงหาระยะ AM 

 

 

  

 

วธีิท  า      จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC 

                30tan  =         
AB

BC   =  
AB

10   

           
3

1   =  
AB

10   

    AB        =   310  

 แต่  M  เป็นจุดก่ึงกลางของ AB   

    AM =   310
2

1
  

     =    35  

  ดงันั้น  AM    =    8.66   เซนติเมตร 
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การหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมติิ  โดยใช้ตารางค่าตรีโกณมติิ 

 

 

 

 

 การใชต้ารางค่าตรีโกณมิติ  หาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมตั้งแต่ 0 องศา ถึงมุม 90 องศา หรือมุม 

ตั้งแต่ 0 เรเดียน ถึง 1.5708 เรเดียน  มีวิธีอ่านค่าจากตารางตรีโกณมิติ ดงัน้ี 

 1.  การอ่านค่าตรีโกณมิติของมุมที่นอ้ยกวา่ 45 องศา หรือ 0.7854 เรเดียน  ใหอ่้านค่ามุมจากคอลมัน์ซา้ยสุด

ของตาราง  อ่านค่าตรีโกณมิติจากบรรทดับนสุดของตาราง 

 2.  การอ่านค่าตรีโกณมิติของมุมที่มากกวา่ 45 องศา ใหอ่้านค่ามุมจากคอลมัน์ขวาสุดของตาราง  อ่านค่า

ตรีโกณมิติจากบรรทดัล่างสุดของตาราง 

 



 เช่น     02sin24    = 0.4120 

           05tan24    =  0.4628 

  01sin65    = 0.9075 

  04tan65    =   2.2113 

ตัวอย่างที่ 7  จงใชต้ารางหาขนาดของมุม A  เม่ือก าหนด  tan A =0.5543  และ   90A0   

วิธีท า จาก   tan A  = 0.5543   

 จากตารางในคอลมัน์  tan ที่ค่า 0.5543  ตรงกบัคอลมัน์ tan จากส่วนบนของตาราง  

              จึงอ่านค่ามุมจากซา้ยมือ 

 ซ่ึง         29tan     =    0.5543 

 ดงันั้น  มุม A  เท่ากบั  29  องศา 

 

ตัวอย่างที่ 8  จงใชต้ารางหาขนาดของมุม B  เม่ือก าหนด  sin B =0.8570  และ   90B0   

วิธีท า  จากตารางในคอลมัน์  sin  ค่า 0.8570  ไม่มีในตาราง  แต่มีค่าซ่ึงใกลเ้คียงค่า 0.8570  ที่สุด  ไดแ้ก่  

0.8572  และตรงกบัคอลมัน์  sin  จากส่วนล่างของตาราง จึงอ่านค่ามุมจากขวามือ  

 ซ่ึง         59sin         0.8570 

 ดงันั้น  มุม B   ประมาณ  59  องศา 

 

ตัวอย่างที่ 9  จงหาค่าของ   cos722sin38   

วิธีท า จากตาราง           sin38   =        0.6157 

               cos72   =        0.3090 

   cos722sin38   =        2 x  0.6157 x 0.3090 

              ดงันั้น    cos722sin38   =        0.3805 
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ตัวอย่างที่ 10  จากรูป ABC เป็นสามเหล่ียมมุมฉาก  มุม B เท่ากบั  55  องศา  ดา้น AC  ยาว 16 เซนติเมตร  

          จงหาความยาวดา้น AB และ BC 

 

วิธีท า 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ดงันั้น  ความยาว AB  เท่ากบั  11.2  เซนติเมตร  และ BC เท่ากบั  19.53  เซนติเมตร 

จากรูป               =          

                          A          =      

           BC          =     

จากรูป              =          

            a             =      

           AB          =     


